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Exercicio 8.3.6

Enunciado: Prove que todo conjunto d€+21 pontos inteiros em untattice em R"
contém um par de pontos cujo centréide (vetor mé&ltambém um ponto inteiro na
lattice.

Resolucéo:Definimos 2" classes pela paridade; cada classe émutugpla de {impar,

par}. Com 2'+1 pontos inteiros e"2classes, deve haver dois na mesma classe. Quando é
calculada a média de dois pontos inteiros que possumesma paridade em cada
coordenada, o resultado € um ponto inteiro. Partaatlo conjunto com™1 pontos

inteiros em R contém um par de pontos cujo centréide é tambémanto inteiro na

lattice.

Exercicio 8.3.9

Enunciado: Paran par, construa uma ordenacéo de ff@e forma que o comprimento
maximo de uma trilha crescente seja n-1. (Coment&so prova que o Teorema 8.3.4 é
o melhor possivel quandoé par. E também o melhor possivel quaméampar e pelo
menos 9, mas a construgdo é muito mais dificilkal@m-Kleitman [1973]).

Resolugédo:Quandon € par, K possui ummatching perfeito (possui 1-fator). Definimos
umlabel para cada aresta d@tching e ordenamos de forma que as arestas ocorram
consecutivamente. Isso garante que caatehing contribui com no maximo uma aresta
para uma trilha crescente, e portanto o tamanhdnmaéata trilha crescente nesta
ordenacdo é n-1. Este valor € maximo pois unfatdtescente com mais do que n-1
matchings tera repeticédo de arestas, uma vez que se matohing entre dois
consecutivos significa que ele ja foi incluido rtha.



