O plano projetivo orientado

O plano projetivo orientado T? consiste de pontos, retas, e uma relacio ternaria entre

eles:

Pontos: triplas [w, z,y] exceto [0, 0, 0]
sendo que [w', 2, y'] e [W", 2", y"]

sa0 0 mesmo ponto se e somente se
existe a > 0 tal que

w' =aw', 2" =ax’ ey’ = ay'.

Retas: triplas (W, X', )) exceto (0,0, 0)
sendo que W', X7, V") e (W" X" V")
sao a mesma reta se e somente se

existe a > 0 tal que

W' =aW, X'=aX e)" =a).

Posicao ponto-reta:
(w,z,yl o W, X,Y) =sgnWuw + Xz + Yy)

Toda a geometria projetiva orientada segue destas definicoes.




Modelo esférico - ponto

(w, z,y)
\/w2 + 22 + 12

w,x,y] <

(2,1.3) Y




Modelo esférico - reta

(W, X)) < circulo perpendicular a (W, X))

(21,3




Modelo estérico - reta por dois pontos




Modelo estérico - reta por dois pontos

Dados pontos p1 = [w1, 71, y1] € pa = [wa, T2, o], a reta py junta pa &
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Modelo esférico - encontro de duas retas




Modelo esférico - encontro de duas retas

Dadas duas retas Ry = (Wy, X1, V1) e Ry = (Ws, X3, ), 0 ponto Ry encon-
X1 Wi W Wi X

tra Ry é
y N +
X2 yQ WQ yg W2 XQ ]
= [ X1 Vo — V1, ViWs — oWy, Wi Ay — Wh A |

RiNRy = [+'




Modelo estérico - propriedades de V e A

Algumas propriedades de V e A:

gVp = =(pVq
pV(mg) = =(pVa)
(-p) Vg = =(pVq
pVp = (0,0,0)
p\/<_'p) - <07070>

SAR = —(RAS)

RA(=S) = =(RAS)
(~R)AS = —(RAS)
RAR = [0,0,0]
RA(=R) = [0,0,0]




